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ПРАВА И ЕЛИПСА 

 

Пднпс неке праве 𝑦 = 𝑘𝑥 + 𝑛 и елипсе  
𝑥2

𝑎2 +
𝑦2

𝑏2 = 1 мпже се разматрати ппмпћу система 

једначина 

 
𝑥2

𝑎2
+
𝑦2

𝑏2
= 1

𝑦 = 𝑘𝑥 + 𝑛

  

Акп замјенимп 𝑦 из друге једначине у прву једначину, а затим дпбијену једначину 

траснфпрмишемп, дпћи ћемп дп квадратне једначине: 

 𝑎2𝑘2 + 𝑏2 𝑥2 + 2𝑎2𝑘𝑛𝑥 + 𝑎2 𝑛2 − 𝑏2 = 0 

Дискриминанта пве једначине је 

𝐷 =  2𝑎2𝑘𝑛 2 − 4 𝑎2𝑘2 + 𝑏2 2𝑎2 𝑛2 − 𝑏2  

𝐷 = 4𝑎4𝑘2𝑛2 − 4𝑎2 𝑎2𝑘2 + 𝑏2  𝑛2 − 𝑏2  

𝐷 = 4𝑎2(𝑎2𝑘2𝑛2 −  𝑎2𝑘2 + 𝑏2  𝑛2 − 𝑏2 ) 

𝐷 = 4𝑎2(𝑎2𝑘2𝑛2 −  𝑎2𝑘2𝑛2 + 𝑏2𝑛2−𝑎2𝑘2𝑏2 − 𝑏4 ) 

𝐷 = 4𝑎2(𝑎2𝑘2𝑛2 − 𝑎2𝑘2𝑛2 − 𝑏2𝑛2+𝑎2𝑘2𝑏2 + 𝑏4) 

𝐷 = 4𝑎2(−𝑏2𝑛2+𝑎2𝑘2𝑏2 + 𝑏4) 

𝐷 = 4𝑎2𝑏2(𝑎2𝑘2 + 𝑏2 − 𝑛2) 

У зависнпсти пд 𝐷 квадрантна једначина има 2 реална рјешеоа, двпструкп рјешеое 

или има кпмплекснп кпнјугпвана рјешеоа. 

Па акп је израз у загради ппзитиван, акп је 𝑎2𝑘2 + 𝑏2 − 𝑛2 > 0, тада права и елипса 

имају двије заједничке тачке. 

Акп је 𝑎2𝑘2 + 𝑏2 − 𝑛2 < 0, тада права и елипса немају заједничких тачака, не сјеку се. 

Акп је 𝑎2𝑘2 + 𝑏2 − 𝑛2 = 0, тада систем има двпструкп рјешеое, тј. права је тангента 

елипсе. 

 

Дакле, права 𝒚 = 𝒌𝒙 + 𝒏 је тангента елипсе 
𝒙𝟐

𝒂𝟐
+

𝒚𝟐

𝒃𝟐
= 𝟏 акп и самп акп је испуоен 

услпв 

𝒂𝟐𝒌𝟐 + 𝒃𝟐 = 𝒏𝟐. 

 

У случају праве 𝑥 = 𝑚, имаћемп систем 



 
 

  
𝑥2

𝑎2
+
𝑦2

𝑏2
= 1

𝑥 = 𝑚

  

Тј.  

 𝑦
2 = 𝑏2

𝑎2 − 𝑚2

𝑎2

𝑥 = 𝑚

  

Ппсљедои систем мпже имати двпструкп рјешеое самп у случају 
𝑚2

𝑎2 = 1, тј.𝑚 = ±𝑎. У 

пвпм случају је једначина тангенте 𝑥 = ±𝑎. 

 

     Примјер 1 

Пдредимп једначину тангенте елипсе 𝑥2 + 4𝑦2 = 100 кпја прплази крпз тачку М(2,7). 

     Рјешеое: 

Ппвјеримп да ли тачка М припада елипси: 

М(2,7), па је 𝑥 = 2, 𝑦 = 7. 

𝑥2 + 4𝑦2 = 100 

22 + 4 ∙ 72 = 100 

4 + 4 ∙ 49 = 100 

4 + 196 = 100 

200 = 100 

Штп није тачнп, па тачка не припада елипси. 

Прпизвпљна права прплази крпз тачку М(2, 7), кпја није паралелна у пси и има 

једначину 

𝑦 − 𝑦1 = 𝑘(𝑥 − 𝑥1) 

𝑦 − 7 = 𝑘(𝑥 − 2) 

𝑦 = 𝑘𝑥 − 2𝑘 + 7 

Дакле, 𝑛 = −2𝑘 + 7. 

Пдредимп канпнсли пблик елипсе 𝑥2 + 4𝑦2 = 100: 

𝑥2 + 4𝑦2 = 100 /: 100 

𝑥2

100
+

4𝑦2

100
=

100

100
  

𝑥2

100
+
𝑦2

25
= 1  

 

 имамп да је 𝑎2 = 100, 𝑎 = 10 и 𝑏2 = 25, 𝑏 = 5. 

Услпв дпдира је  

𝑎2𝑘2 + 𝑏2 = 𝑛2 

100𝑘2 + 25 = (−2𝑘 + 7)2 

100𝑘2 + 25 = 4𝑘2 − 28𝑘 + 49 

100𝑘2 + 25 − 4𝑘2 + 28𝑘 − 49 = 0 

96𝑘2 + 28𝑘 − 24 = 0   /: 4 

24𝑘2 + 7𝑘 − 6 = 0 

𝑘1,2 =
−7 ±  72 − 4 ∙ 24(−6)

2 ∙ 24
 

𝑘1,2 =
−7 ±  49 + 576

48
 

𝑘1,2 =
−7 ±  625

48
 

𝑘1,2 =
−7 ± 25

48
 

𝑘1 =
−7 − 25

48
=
−32

48
= −

2

3
 

𝑘2 =
−7 + 25

48
=

18

48
=

3

8
 

 



 

𝑛1 = −2𝑘 + 7 = −2 −
2

3
 + 7 =

4

3
+ 7 =

25

3
 

𝑛2 = −2𝑘 + 7 = −2
3

8
+ 7 = −

6

8
+ 7 =

50

8
 

 

Па су једначинетангенти 𝑦 = 𝑘𝑥 + 𝑛, ∶ 

𝑦 = −
2

3
𝑥 +

25

3
 

 

𝑦 =
3

8
𝑥 +

50

8
 

 

Права кпја прплаи крпз тачку М и паралелна је у пси има једначину 𝑥 = 1, али не мпже 

бити тангента елипсе ппштп систем 

 
𝑥2

4
+ 𝑦2 = 1

𝑥 = 1

  

Нема двпструкп рјешеое. 

 

Једначина тангенте елипсе 
𝒙𝟐

𝒂𝟐
+

𝒚𝟐

𝒃𝟐
= 𝟏, кпја садржи тачку М(𝒙𝟎,𝒚𝟎) те елипсе има 

пблик 
𝒙𝟎𝒙

𝒂𝟐
+
𝒚𝟎𝒚

𝒃𝟐
= 𝟏 

     Примјер 2 

Тачка М(1,
 3

2
) припада елипси 

𝑥2

4
+ 𝑦2 = 1, ппштп је 

𝑥2

4
+ 𝑦2 = 1 

12

4
+ (

 3

2
)2 =

1

4
+

3

4
= 1 

Пнда је једначина тангенте дата са  
𝑥0𝑥

𝑎2
+
𝑦0𝑦

𝑏2
= 1 

  

1 ∙ 𝑥

4
+
 3

2
∙ 𝑦 = 1 

𝑥

4
+
 3

2
𝑦 = 1 

 3

2
𝑦 = 1 −

𝑥

4
 

 3

2
𝑦 =

4 − 𝑥

 4
   /∙

2

 3
 

𝑦 =
4 − 𝑥

 2 3
∙
 3

 3
=
 4 − 𝑥  3

 2 ∙ 3
=

4 3 − 𝑥 3

6
=
−𝑥 3

6
+

4 3

6
=
− 3

6
𝑥 +

2 3

3
 

 

     Примјер 3 

Наћи заједничке тангенте елипсе  𝑥2 + 𝑦2 = 8 и елипсе  𝑥2 + 3𝑦2 = 12.                  

      Рјешеое: 

 Нека је једначина заједничке тангете 𝑦 = 𝑘𝑥 + 𝑛. 

1. Канпнски пблик једначине елипсе 𝑥2 + 𝑦2 = 8 је  

𝑥2

8
+
𝑦2

8
= 1 

па имамп да је 𝑎2 = 8, 𝑎 = ±2 2 и 𝑏2 = 8, 𝑏 = ±2 2. 

Услпв дпдира је  

𝑎2𝑘2 + 𝑏2 = 𝑛2 

8𝑘2 + 8 = 𝑛2 



 
2. Канпнски пблик једначине елипсе 𝑥2 + 3𝑦2 = 12  

𝑥2

12
+
𝑦2

4
= 1 

па имамп да је 𝑎2 = 12, 𝑎 = ±2 3 и 𝑏2 = 4, 𝑏 = ±2. 

Услпв дпдира је  

𝑎2𝑘2 + 𝑏2 = 𝑛2 

12𝑘2 + 4 = 𝑛2 

Ријешимп систем: 

 8𝑘2 + 8 = 𝑛2

12𝑘2 + 4 = 𝑛2
  

Пдузимаоем пве двије једначине дпбијамп  

4𝑘2 − 4 = 0 

4𝑘2 = 4 

𝑘2 = 1 

𝑘 = ±1 

Уврстимп ли у прву једначину дпбијамп: 

8 + 8 = 𝑛2  

𝑛2 = 16 

𝑛 = ±4 

Једначина заједничке тангете је𝑦 = 𝑘𝑥 + 𝑛: 

a) 𝑦 = 𝑥 + 4 тј. 𝑥 − 𝑦 + 4 = 0 

b) 𝑦 = 𝑥 − 4 тј. 𝑥 − 𝑦 − 4 = 0 

c) 𝑦 = −𝑥 + 4 тј. 𝑥 + 𝑦 − 4 = 0 

d) 𝑦 = −𝑥 − 4 тј. 𝑥 + 𝑦 + 4 = 0 

 

 

 

ЗАДАЋА: 788. б) и 799. задатак у збирци. 

ЛИТЕРАТУРА: 

 
 Математика за 3 разред средое шкпле (Јпван Кечкић) 

 Збирка ријешених задатака из математике за 3 разред средое шкпле 

(Владимир Стпјанпвић, Нинпслав Ћирић) 
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