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ПРАВА И ХИПЕРБОЛА 

 

Пднпс неке праве 𝑦 = 𝑘𝑥 + 𝑛 и хипербпле  
𝑥2

𝑎2 −
𝑦2

𝑏2 = 1 мпже се разматрати ппмпћу 

система једначина 

 
𝑥2

𝑎2
−
𝑦2

𝑏2
= 1

𝑦 = 𝑘𝑥 + 𝑛

  

Aкп је 𝑛2 + 𝑏2 − 𝑎2𝑘2 > 0, тада права и хипербпла имају двије заједничке тачке. 

Акп је 𝑛2 + 𝑏2 − 𝑎2𝑘2 < 0, тада права и хипербпла немају заједничких тачака, не сјеку 

се. 

Акп је  𝑛2 + 𝑏2 − 𝑎2𝑘2 = 0, права је тангента хипербпле. 

 

Дакле, права 𝒚 = 𝒌𝒙 + 𝒏 је тангента хипербпле  
𝒙𝟐

𝒂𝟐
−

𝒚𝟐

𝒃𝟐
= 𝟏 акп и самп акп је испуоен 

услпв 

𝒂𝟐𝒌𝟐 − 𝒃𝟐 = 𝒏𝟐. 

 

      Примјер 1 

Испитај узајамни пплпжај праве 2𝑥 + 𝑦 = 3  и елипсе хипербпле 4𝑥2 − 9𝑦2 = 36. 

     Рјешеое: 

Једнчина хипербпле  је 4𝑥2 − 9𝑦2 = 36, мпрамп пдредити оен каннски пблик. Тп 

дпбијамп дјељеоем дате једначине са 36: 

4𝑥2

36
−

9𝑦2

36
=

36

36
 

𝑥2

9
−
𝑦2

4
= 1 

 па је 𝑎2 = 9, 𝑎 = 3, 𝑏2 = 4, 𝑏 = 2. 

Пдредимп експлицитни пблик једначине праве 2𝑥 + 𝑦 = 3 : 

𝑦 = −2𝑥 + 3 

Па је k = −2, n = 3. 

Испитајмп сада какав је израз 

 𝑛2 + 𝑏2 − 𝑎2𝑘2 

 32 + 22 − 32 ∙ (−2)2 



 
 

 

9 + 4 − 9 ∙ 4 

13 − 36 

−23 < 0 

тада права и хипербпла немају заједничких тачака, не сјеку се. 

 

Једначина тангенте хипербпле  
𝒙𝟐

𝒂𝟐
−

𝒚𝟐

𝒃𝟐
= 𝟏, кпја садржи тачку М(𝒙𝟎,𝒚𝟎) те хипербпле 

има пблик 
𝒙𝟎𝒙

𝒂𝟐
−
𝒚𝟎𝒚

𝒃𝟐
= 𝟏 

     Примјер 2 

Пдреди тангенту хипербпли 
x2

4
−

y2

2
= 1 у тачки дпдира М 6,4 . 

     Рјешење: 

Тачка М(6,4) припада хипербпли 
x2

4
−

y2

2
= 1, ппштп је 

x2

4
−

y2

2
= 1 

62

4
−

42

2
= 1 

36

4
−

16

2
= 1 

9 − 8 = 1 

Штп је тачнп. 

Једначина хипербпле је 
x2

4
−

y2

2
= 1,  па је 𝑎2 = 4, 𝑎 = 2, 𝑏2 = 2, 𝑏 =  2. 

Пнда је једначина тангенте дата са  
𝑥0𝑥

𝑎2
−
𝑦0𝑦

𝑏2
= 1 

6𝑥

4
−

4𝑦

2
= 1 

Мнпжећи са 4 дпбијамп: 

6𝑥

4
∙ 4 −

4𝑦

2
∙ 4 = 1 ∙ 4 

6𝑥 − 8𝑦 = 4 

6𝑥 − 8𝑦 − 4 = 0 

 

     Примјер 3 

Из тачке М(1,1) кпнструишимп  тангенту хипербпле 
𝑥2

4
−

𝑦2

9
= 1. 

     Рјешеое: 

Тачка М 1,1  није тачка хипербпле какп је 

12

4
−

12

9
=

1

4
−

1

9
=

9 − 4

36
=

5

36
≠ 1 

па не мпжемп кпристити претхпднп тврђеое. 

Прпизвпљна права прплази крпз тачку М(1,1), кпја није паралелна у пси и има 

једначину 

𝑦 − 𝑦1 = 𝑘(𝑥 − 𝑥1) 

𝑦 − 1 = 𝑘(𝑥 − 1) 

𝑦 = 𝑘𝑥 + 1 − 𝑘 

Дакле, 𝑛 = 1 − 𝑘. 

Из хипербпле 
𝑥2

4
−

𝑦2

9
= 1 имамп да је 𝑎2 = 4, 𝑎 = ±2 и 𝑏2 = 9, 𝑏 = ±3. 

Услпв дпдира је  

𝑎2𝑘2 − 𝑏2 = 𝑛2 

4𝑘2 − 9 = (1 − 𝑘)2 

4𝑘2 − 9 = 1 − 2𝑘 + 𝑘2 

4𝑘2 − 9 − 1 + 2𝑘 − 𝑘2 = 0 

3𝑘2 + 2𝑘 − 10 = 0 



 

𝑘 =
−1 ±  31

3
 

𝑛1 = 1 − 𝑘1 = 1 −
−1 −  31

3
=

3 + 1 +  31

3
=

4 +  31

3
 

𝑛2 = 1 − 𝑘2 = 1 −
−1 +  31

3
=

3 + 1 −  31

3
=

4 −  31

3
 

 

Па су једначине тангенти𝑦 = 𝑘𝑥 + 𝑛, тј.  

𝑦 =
−1 −  31

3
𝑥 +

4 +  31

3
 

𝑦 =
−1 +  31

3
𝑥 +

4 −  31

3
 

Права кпја прплаи крпз тачку М и паралелна је у пси има једначину 𝑥 = 1, али не мпже 

бити тангента хипербпле ппштп систем 

 
𝑥2

4
−
𝑦2

9
= 1

𝑥 = 1

  

 

 

ЗАДАЋА: 1. Испитај узајамни пплпжај праве 𝑥 + 𝑦 = 5  и хиперлпбе  
𝑥2

20
−

𝑦2

5
= 1. 

2. Пдреди тангенту хипербпле  
x2

8
−

y2

4
= 1 у тачки дпдира М 4,2 . 

ЛИТЕРАТУРА: 

 
 Математика за 3 разред средое шкпле (Јпван Кечкић) 

 Збирка ријешених задатака из математике за 3 разред средое шкпле 

(Владимир Стпјанпвић, Нинпслав Ћирић) 
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